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Differentiation af simpelt
andengradspolynomium

Saetning 1

Funktionen f(x)=ax”,hvor a er en konstant, er differentiabel i ethvert punkt x, € R,
og differentialkvotienten er givet ved f'(x,)=2ax,.

Bevis: Vi bruger tretrinsreglen:

2 2
1. Differenskvotienten: % = f (x0+h2—f (%) = a~(x0+hh) — 4%

2. Reduktion:

Ay a-(xy+h)Y—a-x;
h h
a-(xg +h*+2-x,-h)—a-x;
h
a-xj+a-h>+a-2-x,-h—a-x;
h
a-h*>+a-2-x,h
h
h-(a-h+a-2-x))
h
a-h+2-a-x,

2. lighedstegn: Vi har benyttet en kvadratsatning. 5. lighedstegn: 4 er sat uden for
parentes (faktorisering). 6. lighedstegn: 4 forkortes vak i teeller og nevner.

3. Grenseverdi:

A
2o a-h+2-a-x;, > a-0+2-a-x,=2-a-x, for h >0.

Da grenseverdien eksisterer, konkluderer vi, at f'er differentiabel 1 x,, og at diffe-
rentialkvotienten i x, er lig med greenseveardien, altsd: f'(x,) =2ax, .

Det enskede er dermed vist.



